
Двумерный случай
22 марта 2021 г. 22:51
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Внутренняя и гауссова кривизна
22 марта 2021 г. 22:52
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Определение: полугеодезические координаты.

Формулы: Символы Кристоффеля, дифференцирование нормированного координатного поля.

Теорема (двумерное уравнение Якоби): Формула для кривизны в полугеодезических координатах.

Теорема: Кривизна плоскости Лобачевского равна -1.

Полугеодезические координаты - план
22 марта 2021 г. 22:54
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Определение
22 марта 2021 г. 23:09
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Символы Кристоффеля
22 марта 2021 г. 23:09
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Кривизна (уравнение Якоби)
22 марта 2021 г. 23:09
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Кривизна плоскости Лобачевского
22 марта 2021 г. 23:09
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Метрика в полярных координатах

Напоминание: полярные координаты - полугеодезические.

Наблюдение: Уравнение Якоби можно рассматривать как дифференциальное уравнение на 
метрику.

Теорема: Начальные данные уравнения Якоби в полярных координатах.

Метрики постоянной кривизны

Теорема: Пусть M и N - двумерные римановы многообразия одинаковой постоянной кривизны K, 
p и q - точки из M и N соотвественно, r>0 меньше радиусов инъективности M и N в точках p и q. 
Тогда шары радиуса r с центрами p и q изометричны.

Следствие: Поверхность постоянной кривизны K=0 локально изометрична плоскости, постоянной 
кривизны K>0 - сфере соответствующего радиуса, K<0 - перемасштабированной плоскости 
Лобачевского.

Сравнение метрик с помощью кривизны

Теорема: асимптотическое разложение длины окружности и площади круга в нуле

Если K>=0, то exp_p в пределах радиуса инъективности не увеличивает длины гладких 
кривых. Как следствие, не увеличивает площади и расстояния.

1.

При K<=0 - наоборот, не уменьшает (расстояния - только в пределах половины радиуса 
инъективности).

2.

Теорема. 

Теорема.  Сравнение углов для маленьких треугольников: при K>=0 их углы не меньше углов 
треугольника сравнения, при K<=0 - не больше.

Кривизна и метрика - план
29 марта 2021 г. 13:45
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Уравнение Якоби в полярных координатах
30 марта 2021 г. 0:16
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Метрики постоянной кривизны
30 марта 2021 г. 0:16
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Модельные поверхности
30 марта 2021 г. 0:33
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