Осень 2006. Семинар “Спектральная теория неограниченных самосопряженных операторов” (411 гр., Д.С.Челкак)
Список тем:
1. Области определения. Графики. Сопряженные операторы. Спектр.

(плотно заданные операторы; график; расширение; замыкание; сопряженный

 оператор; замыкание и второй сопряженный; резольвента; спектр)

2. Симметрические и самосопряженные операторы. Основной критерий с/с-ти.

(симм-ть; с/с-ть; с/с-ть в существенном; основной критерий с/с-ти)

3. Спектральная теорема I,II.
(оператор умножения на функцию; сведение произвольного с/с оператора к такому; функциональное исчисление; спектральные проекторы -проекторнозначная мера; представление в виде оператора умножения на $x$)

4. Теорема Стоуна.
(однопараметрическая группа унитарных операторов,  порожденная самосопряженным оператором; теорема Стоуна)

5. Квадратичные формы.
(симметричность, полуограниченность; форма, порожденная с/с оператором; замкнутые формы, существенная область определения, с/с-ть замкнутой и полуограниченной формы)

6. Расширения симметрических операторов I,II.
(возможный спектр замкнутого симметрического оператора;  случай полуограниченного оператора; дефектные подпространства, индексы дефекта; описание замкнутых симметрических расширений в терминах частичных изометрий; случай существования сопряжения, коммутирующего с оператором; связь с проблемой моментов Гамбургера)

7. Возмущения самосопряженных операторов I,II.
($A$-ограниченность; теорема Като-Реллиха; теорема Вюста; с/с-ть оператора $-\Delta+V(r)$ в $R^3$; случай кулоновского потенциала; гамильтонианы атомов; ограниченность в смысле форм; КЛМН теорема)

8. Расширение по Фридрихсу.
(определение, теорема; полуогр-ть любого с/с расширения полуограниченного симметрического оператора с конечными индексами дефекта)

9. Движение на полупрямой, метод Вейля.
(случаи предельной окружности/точки; критерий Вейля)

10. Сходимость с/с операторов.
(равномерная резольвентная сх-ть; сильная резольвентная сх-ть; случай ограниченных операторов; сходимость функций от операторов; утверждения о  спектре предельного оператора)

Для зачета необходимы: а) активное понимание определений и основных формулировок; б) способность отвечать на несложные вопросы, относящиеся к конкретным примерам.
