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Ä.Ñ.×åëêàê. SLE (Schramm-Lowner Evolution), äâóìåðíûå ðåøåòî÷íûå
ìîäåëè, ãîëîìîðôíûå è ãàðìîíè÷åñêèå ôóíêöèè íà ðåøåòêàõ.

SLE � ýòî ñëó÷àéíàÿ êðèâàÿ (ò.å. âåðîÿòíîñòíàÿ ìåðà íà ïðîñòðàíñòâå êðèâûõ), çà-
äàííàÿ â îäíîñâÿçíîé îáëàñòè íà ïëîñêîñòè ñ äâóìÿ îòìå÷åííûìè ãðàíè÷íûìè òî÷êà-
ìè. Ýòîò îáúåêò (ïîä íàçâàíèåì Stochastic Lowner Evolution) áûë ââåäåí O.Schramm'îì
[1] â 1999ã. è, áëàãîäàðÿ ñâîåé âàæíîñòè è "êàíîíè÷íîñòè" , ïðàêòè÷åñêè ìãíîâåííî
ñòàë ïðåäìåòîì àêòèâíûõ èññëåäîâàíèé (çà ðàáîòû ïî ýòîé òåìàòèêå Ñ.Ñìèðíîâ áûë
íàãðàæäåí ïðåìèåé èíñòèòóòà Êëýÿ(2001), à W.Werner � ìåäàëüþ Ôèëäñà(2006)).

Â êóðñå ïëàíèðóåòñÿ îáñóäèòü äâå ãðóïïû âîïðîñîâ. Ïåðâàÿ îòíîñèòñÿ ê ñàìîé êîí-
ñòðóêöèè SLE è âêëþ÷àåò â ñåáÿ (ïî-âèäèìîìó, ëèøü â îáçîðíîì(!) ïîðÿäêå): äîêàçà-
òåëüñòâî òåîðåìû åäèíñòâåííîñòè, óïîìÿíóòîé âûøå [1]; ïðîñòåéøèå ñâîéñòâà êðèâîé
(ãåëüäåðîâîñòü; ïðîñòîòà/ñàìîêàñàíèå ïðè κ < 4, κ > 4) [2]; îáðàòèìîñòü/äóàëüíîñòü
SLE [3],[4]; ðàçìåðíîñòü êðèâîé [5],[6]; åñòåñòâåííûå îáîáùåíèÿ ïðè íàëè÷èè äðóãèõ
âûäåëåííûõ òî÷åê íà ãðàíèöå [7]. Ïîñêîëüêó äîêàçàòåëüñòâà âñåõ ýòèõ ðåçóëüòàòîâ äî-
âîëüíî ñëîæíû, ãëóáèíà îáçîðà áóäåò ìåíÿòüñÿ îò òåìû ê òåìå (ïî÷òè íèêîãäà íå äîõîäÿ
äî ïîëíîñòüþ çàêîí÷åííûõ ðàññóæäåíèé).

Âòîðàÿ ãðóïïà âîïðîñîâ ñâÿçàíà ñ äîêàçàòåëüñòâîì(!) ñõîäèìîñòè (â ÷àñòíîñòè, ñó-
ùåñòâîâàíèÿ ïðåäåëüíîé âåðîÿòíîñòíîé ìåðû íà êðèâûõ ïðè èçìåëü÷åíèè ðåøåòêè)
èíòåðôåéñîâ äâóìåðíûõ ñòàòèñòè÷åñêèõ ðåøåòî÷íûõ ìîäåëåé ê SLE. Íà ñåãîäíÿøíèé
äåíü ýòîò ïðåäåëüíûé ïåðåõîä îñóùåñòâëåí ëèøü äëÿ íåñêîëüêèõ ìîäåëåé (ïåðêîëÿöèÿ
íà øåñòèóãîëüíîé ðåøåòêå [8], LERW/UST íà êâàäðàòíîé [9], ìîäåëü Èçèíãà ïðè êðè-
òè÷åñêîé òåìïåðàòóðå [10]). Â ÷àñòíîñòè, ïëàíèðóåòñÿ îáñóäèòü:
� ïðèíöèï êîíôîðìíîãî ìàðòèíãàëà [10], ëåæàùèé â îñíîâå äîêàçàòåëüñòâ ñõîäèìîñòè;
� âîçíèêàþùóþ òåîðèþ ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé íà (êâàäðàòíîé) ðåøåòêå;
� (òîëüêî ïðè óäà÷íîì ñòå÷åíèè îáñòîÿòåëüñòâ) äèñêðåòíûå ãîëîìîðôíûå ôóíêöèè â
çàäà÷àõ "random domino tiling" (ðàáîòû R.Kenyon'à [11]);
� òåîðèþ ãîëîìîðôíûõ ôóíêöèé íà èçîðàäèàëüíûõ ãðàôàõ [11], [12];
� íåäàâíî ïîëó÷åííîå äîêàçàòåëüñòâî óíèâåðñàëüíîñòè (ò.å. íåçàâèñèìîñòè ïðåäåëà îò
êîíêðåòíîãî âèäà ðåøåòêè) ìîäåëè Èçèíãà íà èçîðàäèàëüíûõ ãðàôàõ.

Èäåàëüíàÿ àóäèòîðèÿ - ñòàðøåêóðñíèêè, àñïèðàíòû è âñå æåëàþùèå óçíàòü
ïðî ýòó ñîâðåìåííóþ îáëàñòü ÷óòü áîëüøå è ÷óòü áîëåå ñòðîãî, ÷åì ýòî ìîæíî ñäåëàòü
íà îáçîðíûõ äîêëàäàõ. Äëÿ ïîíèìàíèÿ íåîáõîäèìî óâåðåííîå çíàíèå áàçîâûõ êóðñîâ
ÒÔÊÏ è ÒÂ (îäíàêî íèêàêèõ çíàíèé î ðåøåòî÷íûõ ìîäåëÿõ íå ïðåäïîëàãàåòñÿ). Èç-çà
êàòàñòðîôè÷åñêîãî íåäîñòàòêà îáðàçîâàíèÿ ó äîêëàä÷èêà, îáñóæäåíèå ñâÿçåé, íàïðè-
ìåð, ñ êîíôîðìíîé òåîðèåé ïîëÿ íå ïëàíèðóåòñÿ, àêöåíò áóäåò ñäåëàí íà äîêàçàòåëü-
ñòâàõ â ðàìêàõ ñàìîé òåîðèè SLE.

Êóðñ íåïîñðåäñòâåííî ñâÿçàí ñ äâóìÿ ìèíèêóðñàìè Ñ.Ñìèðíîâà, ÷èòàâøèìèñÿ â
ðàìêàõ ïðîåêòà fizmatclub.spb.ru â 2005 è 2006 ã.ã.
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