
К
о
м

и
тет

п
о

о
б
р
азо

ван
и
ю

С
ан

кт-П
етер

бур
га

С
анкт-П

етербургский
государственны

й
университет

Российский
государственны

й
педагогический

университет
С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
СП

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В.А.Стеклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

6
к
л
асс

1
ва
ри
а
н
т

1.В
первую

строку
таблицы

5×
5
вписы

ваю
т
числа

от
1
до
5,во

вторую
строку

—
тож

е
числа

от
1
до
5,в

третью
—
числа

от
3
до
7,в

четвертую
—

тож
е
от
3
до
7,в

пятую
—
от
4
до
8.К

ак
следует

вписы
вать

числа,чтобы
сум

м
ы
чисел

во
всех

столбцах
таблицы

оказались
одинаковы

м
и?

2.
Н
а
доске

вы
писаны

числа
от
1
до
2150.

К
аж
дую

м
инуту

каж
дое

число
подвергается

следую
щ
ей
операции:если

число
делится

на
100,то

его
делят

на
100;

если
ж
е
не
делится,

то
из
него

вы
читаю

т
1.
Н
айдите

наибольш
ее
среди

чисел
на
доске

через
87
м
инут.Н

е
забудьте

обосновать
ответ.

3.Гарри
П
оттер

ведет
м
аш
ину

со
скоростью

60
км
/ч.П

роезж
ая
м
им
о

елки,
он
м
гновенно

телепортируется
до
ближ

айш
его

по
ходу

движ
ения

дуба.В
пунктах

A
и

B
,расстояние

м
еж
ду
которы

м
и
равно

120
км
,рас-

тут
дубы

,а
на
дороге

м
еж
ду
ним

и
растет

ещ
е
10
дубов

и
ни
одной

елки.
Д
окаж

ите,
что

м
ож
но
посадить

на
этой

дороге
6
елок

так,
чтобы

путь
туда

и
обратно

заним
ал
у
П
оттера

м
еньш

е
3
часов.

4.
Д
ва
слова

назы
ваю

тся
похож

им
и,если

в
них

присутствует
общ

ая
буква,которая

встречается
в
них

одинаковое
число

раз.Н
априм

ер,слова
«клю

ква»
и
«какао»

—
похож

ие
(из-за

буквы
«к»).

В
лад

задум
ал
три

клю
чевы

х
слова:К

А
РА
Б
А
С
,Б
А
Р
К
А
С
и
Б
А
Р
С
.Затем

он
взял

больш
ой

словарь
и
вы
писал

из
него

все
слова,

которы
е
похож

и
на
все

три
его

клю
чевы

х
слова.

К
остя

проделал
с
таким

ж
е
словарем

аналогичную
операцию

,используя
другие

клю
чевы

е
слова:Б

А
РА
Б
А
С
,РА

Б
и
К
А
РА
.

Д
окаж

ите,что
у
В
лада

вы
писано

не
м
еньш

е
слов,чем

у
К
ости.

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е

ост
авит

ь
себе

на
пам

ят
ь.В

начале
сво-

ей
работ

ы
Н
Е
ЗА
Б
У
Д
ЬТ
Е

указат
ь

о
себе

(Б
О
Л
Ь
Ш
И
М
И

П
Е
Ч
А
Т
-

Н
Ы
М
И
Б
У
К
В
А
М
И
)

следую
щ

ие
данны

е:
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех
учителей

математики,которы
е
оказали

на
В
ас
наибольш

ее
влияние.

Х
о
ти
те

л
и
В
ы
за
н
и
м
аться

в
к
ру
ж
к
е
м
атем

ати
к
и
?

А
если

уж
е

заним
ает

есь
—
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
ва
-

тел
я
к
ру
ж
к
а
м
атем

ати
к
и
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
atem

К
о
м

и
тет

п
о

о
б
р
азо

ван
и
ю

С
ан

кт-П
етер

бур
га

С
анкт-П

етербургский
государственны

й
университет

Российский
государственны

й
педагогический

университет
С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
СП

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В.А.Стеклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

6
к
л
асс

2
ва
ри
а
н
т

1.В
первы

й
столбец

таблицы
5×

5
вписы

ваю
т
числа

от
1
до
5,во

вто-
рой

столбец
—
числа

от
2
до
6,в

третий
—
тож

е
от
2
до
6,в

четверты
й
—

от
3
до
7,в

пяты
й
—
тож

е
от
3
до
7.К

ак
следует

вписы
вать

числа,чтобы
сум

м
ы
чисел

во
всех

строках
таблицы

оказались
одинаковы

м
и?

2.
Н
а
доске

вы
писаны

числа
от
1
до
2070.

К
аж
дую

м
инуту

каж
дое

число
подвергается

следую
щ
ей
операции:

если
число

делится
на
50,

то
его

делят
на
50;

если
ж
е
не
делится,

то
из
него

вы
читаю

т
1.
Н
айдите

наибольш
ее
среди

чисел
на
доске

через
36
м
инут.Н

е
забудьте

обосновать
ответ.

3.Гарри
П
оттер

ведет
м
аш
ину

со
скоростью

80
км
/ч.П

роезж
ая
м
им
о

дуба,
он
м
гновенно

телепортируется
до
ближ

айш
ей
по
ходу

движ
ения

елки.В
пунктах

A
и

B
,расстояние

м
еж
ду
которы

м
и
равно

80
км
,растут

елки,
а
на
дороге

м
еж
ду
ним

и
растет

ещ
е
12
елок

и
ни
одного

дуба.
Д
окаж

ите,что
м
ож
но
посадить

на
этой

дороге
7
дубов

так,чтобы
путь

туда
и
обратно

заним
ал
у
Гарри

м
еньш

е
1,5

часов.
4.
Д
ва
слова

назы
ваю

тся
похож

им
и,если

в
них

присутствует
общ

ая
буква,которая

встречается
в
них

одинаковое
число

раз.Н
априм

ер,слова
«клю

ква»
и
«какао»

—
похож

ие
(из-за

буквы
«к»).

В
лад

задум
ал
три

клю
чевы

х
слова:П

О
Т
О
Л
О
К
,
О
П
Л
О
Т,
Т
О
Л
К
.
Затем

он
взял

больш
ой

словарь
и
вы
писал

из
него

все
слова,

которы
е
похож

и
на
все

три
его

клю
чевы

х
слова.

К
остя

проделал
с
таким

ж
е
словарем

аналогичную
операцию

,используя
другие

клю
чевы

е
слова:Л

О
К
О
Т
О
К
,К
О
Л
,П
О
Л
О
.

Д
окаж

ите,что
у
В
лада

вы
писано

не
м
еньш

е
слов,чем

у
К
ости.

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е

ост
авит

ь
себе

на
пам

ят
ь.В

начале
сво-

ей
работ

ы
Н
Е
ЗА
Б
У
Д
ЬТ
Е

указат
ь

о
себе

(Б
О
Л
Ь
Ш
И
М
И

П
Е
Ч
А
Т
-

Н
Ы
М
И
Б
У
К
В
А
М
И
)

следую
щ

ие
данны

е:
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех
учителей

математики,которы
е
оказали

на
В
ас
наибольш

ее
влияние.

Х
о
ти
те

л
и
В
ы
за
н
и
м
аться

в
к
ру
ж
к
е
м
атем

ати
к
и
?

А
если

уж
е

заним
ает

есь
—
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
ва
-

тел
я
к
ру
ж
к
а
м
атем

ати
к
и
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
atem



К
о
м

и
т
ет

п
о

о
б
р

а
з
о
в
а
н

и
ю

С
а
н

к
т
-П

ет
ер

б
у
р

га
С

анкт-П
етербургски

й
госуд

арственны
й

уни
верси

тет
Р
оссийский

государственны
й

педагогический
университет

С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
С
П

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В

.А
.С

теклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

7
к
л
асс

1
ва
ри
а
н
т

1.
Н
а
доске

вы
писаны

числа
от
1
до
2150.

К
аж
дую

м
инуту

каж
дое

число
подвергается

следую
щ
ей
операции:если

число
делится

на
100,то

его
делят

на
100;

если
ж
е
не
делится,

то
из
него

вы
читаю

т
1.
Н
айдите

наибольш
ее
среди

чисел
на
доске

через
87
м
инут.Н

е
забудьте

обосновать
ответ.

2.
М
еж
ду
городам

и
A
и

B
ездят

автобусы
с
одинаковой

постоянной
скоро-

стью
.А
втобус,вы

ехавш
ий
из

A
в
полдень,и

автобус,вы
ехавш

ий
из

B
в
15.00,

встретились
на
расстоянии

500
км
от

A
.
А
втобус,

вы
ехавш

ий
из

A
в
14.00,

и
автобус,

вы
ехавш

ий
из

B
в
11.00,

встретились
на
расстоянии

300
км
от

A
.

Н
а
каком

расстоянии
от

A
встретятся

автобусы
,вы
ехавш

ие
из

A
и
из

B
в
13.00?

••

•
•

• •

• •
3.
Н
а
рисунке

изображ
ён
план

города
А
льф
инска.

К
аж
ды
й
единичны

й
отрезок

—
это
улица.Н

а
некоторы

х
улицах

движ
ение

одностороннее,но
при

этом
с
каж

дого
перекрёстка

м
ож
но
уехать

по
крайней

м
ере
в
три

сторо-
ны
(кром

е
перекрестков,

отм
еченны

х
точкам

и,
—
с
них

м
ож
но
уехать

в
две

стороны
).
Д
окаж

ите,что
из
левого

ниж
него

угла
города

м
ож
но
проехать

в
правы

й
верхний,

не
наруш

ая
правил

дорож
ного

движ
ения.

4.Т
аня
вы
писала

в
строчку

120
последовательны

х
натуральны

х
чисел

в
неко-

тором
порядке.С

ерёж
а
вы
писал

под
ним
и
ещ
е
какие-то

120
последовательны

х
чисел

в
некотором

порядке.П
од
каж

ды
м
числом

второй
строчки

С
аш
а
написал

произведение
этого

числа
и
числа,стоящ

его
над

ним
.О
казалось,что

в
третьей

строчке
тож
е
стоят

120
последовательны

х
натуральны

х
чисел.Д

окаж
ите,что

С
аш
а
где-то

обсчитался.

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е
ост

авит
ь

себе
на

пам
ят

ь.В
начале

своей
рабо-

т
ы
Н
Е
ЗА
Б
У
Д
ЬТ
Е

указат
ь

о
себе

(Б
О
Л
Ь
Ш
И
М
И
П
Е
Ч
А
Т
Н
Ы
М
И
Б
У
К
-

В
А
М
И
)

следую
щ

ие
данны

е:
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех
учителей

м
атем

атики,которы
е
оказали

на
В
ас
наибольш

ее
влияние.

Х
о
ти
те

л
и
В
ы
за
н
и
м
аться

в
к
ру
ж
к
е
м
атем

ати
к
и
?

А
если

уж
е

заним
ает

есь
—

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
к
ру
ж
к
а
м
атем

ати
к
и
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
atem

К
о
м

и
т
ет

п
о

о
б
р

а
з
о
в
а
н

и
ю

С
а
н

к
т
-П

ет
ер

б
у
р

га
С

анкт-П
етербургски

й
госуд

арственны
й

уни
верси

тет
Р
оссийский

государственны
й

педагогический
университет

С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
С
П

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В

.А
.С

теклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

7
к
л
асс

2
ва
ри
а
н
т

1.
Н
а
доске

вы
писаны

числа
от
1
до
2070.

К
аж
дую

м
инуту

каж
дое

число
подвергается

следую
щ
ей
операции:

если
число

делится
на
50,
то
его

делят
на
50;если

ж
е
не
делится,то

из
него

вы
читаю

т
1.Н

айдите
наибольш

ее
среди

чисел
на
доске

через
36
м
инут.Н

е
забудьте

обосновать
ответ.

2.
М
еж
ду
городам

и
X
и

Y
ездят

автобусы
с
одинаковой

постоянной
скоро-

стью
.А
втобус,вы

ехавш
ий
из

X
в
полдень,и

автобус,вы
ехавш

ий
из

Y
в
17.00,

встретились
на
расстоянии

600
км
от

X
.А
втобус,вы

ехавш
ий
из

X
в
15.00,и

ав-
тобус,

вы
ехавш

ий
из

Y
в
10.00,

встретились
на
расстоянии

400
км
от

X
.
Н
а

каком
расстоянии

от
X
встретятся

автобусы
,вы
ехавш

ие
из

X
и
из

Y
в
14.00?

••

•
•

• •

• •
3.
Н
а
рисунке

изображ
ён
план

города
Б
етинска.

К
аж
-

ды
й
единичны

й
отрезок

—
это
улица.

Н
а
некоторы

х
ули-

цах
движ

ение
одностороннее,но

при
этом

с
каж

дого
пере-

крёстка
м
ож
но
уехать

по
крайней

м
ере

в
три

стороны
(кром

е
перекрестков,отм

еченны
х
точкам

и,—
с
них

м
ож
но

уехать
в
две

стороны
).
Д
окаж

ите,что
из
левого

верхнего
угла

города
м
ож
но
проехать

в
правы

й
ниж

ний,
не
нару-

ш
ая
правил

дорож
ного

движ
ения.

4.П
аш
а
вы
писал

в
строчку

100
последовательны

х
натуральны

х
чисел

в
неко-

тором
порядке.А

ндрей
вы
писал

под
ним
и
ещ
е
какие-то

100
последовательны

х
чисел

в
некотором

порядке.
П
од
каж

ды
м
числом

второй
строчки

М
айя

на-
писала

произведение
этого

числа
и
числа,

стоящ
его
над

ним
.
О
казалось,что

в
третьей

строчке
тож
е
стоят

100
последовательны

х
натуральны

х
чисел.

Д
о-

каж
ите,что

М
айя

где-то
обсчиталась.

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е
ост

авит
ь

себе
на

пам
ят

ь.В
начале

своей
рабо-

т
ы
Н
Е
ЗА
Б
У
Д
ЬТ
Е

указат
ь

о
себе

(Б
О
Л
Ь
Ш
И
М
И
П
Е
Ч
А
Т
Н
Ы
М
И
Б
У
К
-

В
А
М
И
)

следую
щ

ие
данны

е:
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех
учителей

м
атем

атики,которы
е
оказали

на
В
ас
наибольш

ее
влияние.

Х
о
ти
те

л
и
В
ы
за
н
и
м
аться

в
к
ру
ж
к
е
м
атем

ати
к
и
?

А
если

уж
е

заним
ает

есь
—

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
к
ру
ж
к
а
м
атем

ати
к
и
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
atem



К
о
м

и
т
ет

п
о

о
б
р

а
з
о
в
а
н

и
ю

С
а
н

к
т
-П

ет
ер

б
у
р

га
С

анкт-П
етербургски

й
госуд

арственны
й

уни
верси

тет
Р
оссийский

государственны
й

педагогический
университет

С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
С
П

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В

.А
.С

теклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

8
к
л
асс

1
ва
ри
а
н
т

1.
Н
а
доске

вы
писаны

числа
от

1
до

2150.
К
аж

дую
м
инуту

каж
дое

число
подвергается

следую
щ
ей

операции:
если

число
делится

на
100,

то
его

делят
на

100;если
ж
е
не

делится,то
из

него
вы

читаю
т
1.Н

айдите
наибольш

ее
среди

чисел
на

доске
через

87
м
инут.

2.Н
авигатор

на
«Л

ексусе»
бизнесм

ена
Б
ориса

М
ихайловича

сообщ
ает,сколь-

ко
осталось

ехать
до

пункта
назначения,если

двигаться
со

скоростью
,равной

средней
скорости

на
пром

еж
утке

от
начала

пути
до

настоящ
его

м
ом

ента.Б
о-

рис
М
ихайлович

вы
ехал

из
дом

а
на

дачу.В
середине

пути
навигатор

сообщ
ил,

что
осталось

ехать
1
час.

В
этот

м
ом

ент
прям

о
перед

«Л
ексусом

»
на

дорогу
вы

ехал
тракторист

В
ася,

обогнать
которого

не
бы

ло
никакой

возм
ож

ности.
П
осле

того
как

Б
.М

.проехал
половину

оставш
егося

пути,навигатор
сообщ

ил,
что

осталось
ехать

2
часа.

Ч
ерез

сколько
часов

после
этого

приедет
на

дачу
бизнесм

ен,если
так

и
не

обгонит
тракториста?

(С
корость

трактора
постоянна.)

3.
Т
очка

E
—

середина
основания

A
D

трапеции
A

B
C

D
.О

трезки
B

D
и

C
E

пересекаю
тся

в
точке

F
.И

звестно,что
A

F
⊥

B
D
.Д

окаж
ите,что

B
C

=
F

C
.

4.К
вадрат

20×
20

разбит
на

единичны
е
квадратики.Н

есколько
сторон

еди-
ничны

х
квадратиков

стёрты
,причем

стёрты
е
отрезки

не
им

ею
т
общ

их
концов,

а
на

верхней
и
правой

сторонах
квадрата

стёрты
х
отрезков

нет.
Д
окаж

ите,
что

из
левого

ниж
него

угла
квадрата

м
ож

но
добраться

в
правы

й
верхний

по
нестёрты

м
отрезкам

.
5.

В
ася

вы
числил

сум
м
ы
циф

р
у
200

последовательны
х
натуральны

х
чисел

и
вы

писал
эти

сум
м
ы
в
строку

в
некотором

порядке.П
етя

вы
писал

под
ним

и
сум

м
ы
циф

р
ещ

е
каких-то

200
последовательны

х
натуральны

х
чисел

(такж
е

в
произвольном

порядке).П
осле

чего
Т
аня

ум
нож

ила
каж

дое
из

В
асины

х
чи-

сел
на

число,написанное
под

ним
,и

получила
в
результате

200
последователь-

ны
х
натуральны

х
чисел.Д

окаж
ите,что

кто-то
из

них
ош

ибся.

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е

ост
авит

ь
себе

на
пам

ят
ь.

В
начале

своей
ра-

бот
ы
Н
Е
ЗА

Б
У
Д
ЬТ

Е
указат

ь
о

себе
следую

щ
ие

данны
е:

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех

учителей
м
атем

атики,которы
е
оказали

на
В
ас

наибольш
ее

влияние.
Х
о
ти
те

л
и
В
ы
за
н
и
м
аться

в
к
ру
ж
к
е
м
атем

ати
к
и
?

А
если

уж
е

заним
ает

есь
—

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
к
ру
ж
к
а
м
атем

ати
к
и
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
atem

К
о
м

и
т
ет

п
о

о
б
р

а
з
о
в
а
н

и
ю

С
а
н

к
т
-П

ет
ер

б
у
р

га
С

анкт-П
етербургски

й
госуд

арственны
й

уни
верси

тет
Р
оссийский

государственны
й

педагогический
университет

С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
С
П

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В

.А
.С

теклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

8
к
л
асс

2
ва
ри
а
н
т

1.
Н
а
доске

вы
писаны

числа
от

1
до

2070.
К
аж

дую
м
инуту

каж
дое

число
подвергается

следую
щ
ей

операции:
если

число
делится

на
50,

то
его

делят
на

50;если
ж
е
не

делится,то
из

него
вы

читаю
т
1.Н

айдите
наибольш

ее
среди

чисел
на

доске
через

36
м
инут.

2.Н
авигатор

на
«К

адиллаке»
бизнесм

ена
И
горя

С
ергеевича

сообщ
ает,сколь-

ко
осталось

ехать
до

пункта
назначения,если

двигаться
со

скоростью
,равной

средней
скорости

на
пром

еж
утке

от
начала

пути
до

настоящ
его

м
ом

ента.И
горь

С
ергеевич

ехал
из

дом
а
на

дачу.В
середине

пути
навигатор

сообщ
ил,что

оста-
лось

ехать
1
час.В

этот
м
ом

ент
прям

о
перед

«К
адиллаком

»
на

дорогу
вы

ехал
тракторист

К
оля,обогнать

которого
не

бы
ло

никакой
возм

ож
ности.П

осле
того

как
И
.С
.проехал

четверть
оставш

егося
пути,навигатор

сообщ
ил,что

осталось
ехать

2
часа.Ч

ерез
сколько

часов
после

этого
приедет

на
дачу

бизнесм
ен,если

так
и
не

обгонит
тракториста?

(С
корость

трактора
постоянна.)

3.
Д
иагонали

трапеции
K

L
M

N
(K

N
‖

L
M
)
пересекаю

тся
в
точке

P
.
П
ря-

м
ая,проходящ

ая
через

точку
P

перпендикулярно
L

N
,пересекается

с
прям

ой
K

N
в
точке

Q
.И

звестно,что
Q

K
=

K
N
.Д

окаж
ите,что

L
M

=
P

M
.

4.К
вадрат

10×
10

разбит
на

единичны
е
квадратики.Н

есколько
сторон

еди-
ничны

х
квадратиков

стёрты
,
причем

стёрты
е
отрезки

не
им

ею
т
общ

их
кон-

цов,а
на

верхней
и
левой

сторонах
квадрата

стёрты
х
отрезков

нет.Д
окаж

ите,
что

из
правого

ниж
него

угла
квадрата

м
ож

но
добраться

в
левы

й
верхний

по
нестёрты

м
отрезкам

.
5.

В
ася

вы
числил

сум
м
ы
циф

р
у
100

последовательны
х
натуральны

х
чисел

и
вы

писал
эти

сум
м
ы
в
строку

в
некотором

порядке.П
етя

вы
писал

под
ним

и
сум

м
ы
циф

р
ещ

е
каких-то

100
последовательны

х
натуральны

х
чисел

(такж
е

в
произвольном

порядке).П
осле

чего
Т
аня

ум
нож

ила
каж

дое
из

В
асины

х
чи-

сел
на

число,написанное
под

ним
,и

получила
в
результате

100
последователь-

ны
х
натуральны

х
чисел.Д

окаж
ите,что

кто-то
из

них
ош

ибся.

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е

ост
авит

ь
себе

на
пам

ят
ь.

В
начале

своей
ра-

бот
ы
Н
Е
ЗА

Б
У
Д
ЬТ

Е
указат

ь
о

себе
следую

щ
ие

данны
е:

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех

учителей
м
атем

атики,которы
е
оказали

на
В
ас

наибольш
ее

влияние.
Х
о
ти
те

л
и
В
ы
за
н
и
м
аться

в
к
ру
ж
к
е
м
атем

ати
к
и
?

А
если

уж
е

заним
ает

есь
—

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
к
ру
ж
к
а
м
атем

ати
к
и
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
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К
о
м

и
тет

п
о

о
б
р
азо

ван
и
ю

С
ан

кт-П
етер

бур
га

С
анкт-П

етербургский
государственны

й
университет

Российский
государственны

й
педагогический

университет
С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
СП

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В.А.Стеклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

9
к
л
асс

1
ва
ри
а
н
т

1.Р
асставьте

по
кругу

натуральны
е
числа

от
1
до
8
так,чтобы

лю
бое

число
делилось

на
разность

соседних
с
ним

чисел.
2.
Д
аны

квадратны
е
трехчлены

f(x)
и

g(x).И
звестно,что

уравнение
f(x)g(x)

=
0
им
еет

ровно
один

корень,
а
уравнение

f(x)
+

g(x)
=

0
—

ровно
два

корня.
Д
окаж

ите,
что

уравнение
f(x)−

g(x)
=

0
не

им
еет

корней.
3.Д

м
итрий

В
алерьевич

ездит
на
м
аш
ине

со
скоростью

120
км
/ч.О

д-
нако,

проезж
ая

м
им
о
поста

Д
П
С
(в
лю
бом

из
двух

направлений),
он

зам
едляется

и
до

ближ
айш

его
перекрестка

едет
со
скоростью

60
км
/ч.

Р
асстояние

м
еж
ду

перекресткам
и

A
и

B
равно

60
км
,и

на
пути

м
еж
ду

ним
и
располож

ено
ещ
е
11
перекрестков.

Д
окаж

ите,
что

м
ож
но

расста-
вить

на
этом

пути
6
постов

Д
П
С
так,чтобы

дорога
от

A
до

B
и
обратно

заняла
у
Д
м
итрия

В
алерьевича

не
м
енее

1
часа

15
м
инут.

Р
асполагать

пост
на
перекрестке

не
разреш

ается.
4.В

треугольнике
A

B
C
с
тупы

м
углом

B
проведены

биссектриса
угла

B
A

C
и
биссектриса

внеш
него

угла
при

верш
ине

A
.
Точка

O
—
центр

описанной
окруж

ности
треугольника

A
B

C
.
Р
асстояния

от
O
до

обеих
биссектрис,а

такж
е
до
прям

ой
B

C
равны

3.Н
айдите

�
A

B
C
.

5.
В
ш
коле

учатся
360

девочек.
К
аж
ды
й
м
альчик

в
ш
коле

друж
ит

ровно
с
трем

я
девочкам

и,
а
каж

дая
девочка

друж
ит
ровно

с
пятью

де-
вочкам

и.
П
ри

этом
для

лю
бы
х
двух

друж
ащ
их

друг
с
другом

девочек
есть

хотя
бы

один
м
альчик,которы

й
друж

ит
с
ним

и
обеим

и.К
акое

наи-
м
еньш

ее
количество

м
альчиков

м
ож
ет
учиться

в
этой

ш
коле?

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е

ост
авит

ь
себе

на
пам

ят
ь.В

начале
сво-

ей
работ

ы
Н
Е
ЗА
Б
У
Д
ЬТ
Е

указат
ь

о
себе

(Б
О
Л
Ь
Ш
И
М
И

П
Е
Ч
А
Т
-

Н
Ы
М
И
Б
У
К
В
А
М
И
)

следую
щ

ие
данны

е:
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех

учителей
математики,которы

е
оказали

на
В
ас
наибольш

ее
влияние.

Е
сли

В
ы

заним
ает

есь
в

круж
ке

м
ат

ем
ат

ики
—

Ф
И
О
п
реп

о
д
а
вател

я
к
ру
ж
к
а
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
atem

К
о
м

и
тет

п
о

о
б
р
азо

ван
и
ю

С
ан

кт-П
етер

бур
га

С
анкт-П

етербургский
государственны

й
университет

Российский
государственны

й
педагогический

университет
С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
СП

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В.А.Стеклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

9
к
л
асс

2
ва
ри
а
н
т

1.Р
асставьте

по
кругу

натуральны
е
числа

от
2
до
9
так,чтобы

лю
бое

число
делилось

на
разность

соседних
с
ним

чисел.
2.
Д
аны

квадратны
е
трехчлены

f(x)
и

g(x).И
звестно,что

уравнение
f(x)g(x)

=
0
им
еет

ровно
один

корень,
а
уравнение

g(x)−
f(x)

=
0
—

ровно
два

корня.
Д
окаж

ите,
что

уравнение
f(x)

+
g(x)

=
0
не

им
еет

корней.
3.
С
ергей

Л
ьвович

ездит
на

м
аш
ине

со
скоростью

60
км
/ч.

О
днако,

проезж
ая

м
им
о
неработаю

щ
его

светоф
ора

(в
лю
бом

из
двух

направле-
ний),он

разгоняется
и
едет

со
скоростью

120
км
/ч
до
ближ

айш
его

поста
Д
П
С
.Р
асстояние

м
еж
ду
пунктам

и
A
и

B
,в
которы

х
стоят

посты
Д
П
С
,

равно
60
км
;на

пути
м
еж
ду
ним

и
располож

ено
ещ
е
11
постов

Д
П
С
.Д
о-

каж
ите,что

м
ож
но
расставить

на
этом

пути
6
неработаю

щ
их
светоф

оров
так,

чтобы
дорога

от
A
до

B
и
обратно

заняла
у
С
ергея

Л
ьвовича

не
более

1
часа

45
м
инут.С

тавить
светоф

ор
на
посту

Д
П
С
не
разреш

ается.
4.В

треугольнике
A

B
C
c
тупы

м
углом

A
проведены

биссектриса
угла

A
C

B
и
биссектриса

внеш
него

угла
при

верш
ине

C
.
Точка

O
—
центр

описанной
окруж

ности
треугольника

A
B

C
.
Р
асстояния

от
O
до

обеих
биссектрис,а

такж
е
до
прям

ой
A

B
равны

2.Н
айдите

�
A

B
C
.

5.
В
ш
коле

учатся
420

м
альчиков.

К
аж
дая

девочка
в
ш
коле

друж
ит

ровно
с
трем

я
м
альчикам

и,
а
каж

ды
й
м
альчик

друж
ит

ровно
с
пятью

м
альчикам

и.П
ри

этом
для

лю
бы
х
двух

друж
ащ
их

друг
с
другом

м
аль-

чиков
есть

хотя
бы

одна
девочка,которая

друж
ит
с
ним

и
обоим

и.К
акое

наим
еньш

ее
количество

девочек
м
ож
ет
учиться

в
этой

ш
коле?

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е

ост
авит

ь
себе

на
пам

ят
ь.В

начале
сво-

ей
работ

ы
Н
Е
ЗА
Б
У
Д
ЬТ
Е

указат
ь

о
себе

(Б
О
Л
Ь
Ш
И
М
И

П
Е
Ч
А
Т
-

Н
Ы
М
И
Б
У
К
В
А
М
И
)

следую
щ

ие
данны

е:
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех

учителей
математики,которы

е
оказали

на
В
ас
наибольш

ее
влияние.

Е
сли

В
ы

заним
ает

есь
в

круж
ке

м
ат

ем
ат

ики
—

Ф
И
О
п
реп

о
д
а
вател

я
к
ру
ж
к
а
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
atem



К
о
м

и
тет

п
о

о
б
р
азо

ван
и
ю

С
ан

кт-П
етер

бур
га

С
анкт-П

етербургский
государственны

й
университет

Российский
государственны

й
педагогический

университет
С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
СП

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В.А.Стеклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

10
к
л
асс

1
ва
ри
а
н
т

1.
В
клетках

таблицы
3×

3
стоят

полож
ительны

е
числа.

П
ри

этом
произведение

чисел
в
лю
бы
х
двух

соседних
клетках

равно
2.(С

оседним
и

считаю
тся

клетки,им
ею
щ
ие
общ

ую
сторону.)

Д
окаж

ите,что
сум

м
а
всех

чисел
в
таблице

не
м
еньш

е
4 √

10.
2.
В
ася

написал
в
строку

некотором
порядке

200
последовательны

х
натуральны

х
чисел.

А
П
етя

вы
писал

под
ним

и
ещ
е
какие-то

200
по-

следовательны
х
натуральны

х
чисел

в
некотором

порядке.
П
осле

чего
Таня

ум
нож

ила
каж

дое
из
В
асины

х
чисел

на
число,

написанное
под

ним
,
и
получила

в
результате

200
последовательны

х
натуральны

х
чи-

сел.Д
окаж

ите,что
кто-то

из
них

ош
ибся.

3.
Н
а
стороне

A
C
треугольника

A
B

C
отм

ечена
точка

D
.
О
писан-

ная
окруж

ность
треугольника

A
B

D
проходит

через
центр

вписанной
окруж

ности
треугольника

B
C

D
.
Н
айдите

∠
A

C
B
,
если

известно,
что

∠
A

B
C

=
40 ◦.

4.
Д
ана

ф
ункция

f(x)
=

2|x−
a|+

|x−
b|+

c,где
a,

b,
c
—
некоторы

е
числа,

a
<

b.
И
звестно,

что
м
нож

ество
реш

ений
неравенства

f(x)
�

3
является

интервалом
длины

2.Д
окаж

ите,
что

f(x)
>

0
при

всех
x.

5.
Н
а
танцы

приш
ли
30
девочек

и
несколько

м
альчиков.

О
казалось,

что
каж

ды
й
м
альчик

знаком
ровно

с
трем

я
девочкам

и,и
каж

дая
девочка

знаком
а
ровно

с
трем

я
другим

и
девочкам

и.
П
ри
этом

для
лю
бы
х
двух

знаком
ы
х
друг

с
другом

девочек
есть

хотя
бы

один
м
альчик,

которы
й

знаком
с
ним

и
обеим

и.
П
ри
каком

наим
еньш

ем
количестве

м
альчиков

такое
м
ож
ет
бы
ть?

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е

ост
авит

ь
себе

на
пам

ят
ь.В

начале
сво-

ей
работ

ы
Н
Е
ЗА
Б
У
Д
ЬТ
Е

указат
ь

о
себе

(Б
О
Л
Ь
Ш
И
М
И

П
Е
Ч
А
Т
-

Н
Ы
М
И
Б
У
К
В
А
М
И
)

следую
щ

ие
данны

е:
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех

учителей
математики,которы

е
оказали

на
В
ас
наибольш

ее
влияние.

Е
сли

В
ы

заним
ает

есь
в

круж
ке

м
ат

ем
ат

ики
—

Ф
И
О
п
реп

о
д
а
вател

я
к
ру
ж
к
а
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
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К
о
м

и
тет

п
о

о
б
р
азо

ван
и
ю

С
ан

кт-П
етер

бур
га

С
анкт-П

етербургский
государственны

й
университет

Российский
государственны

й
педагогический

университет
С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
СП

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В.А.Стеклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

10
к
л
асс

2
ва
ри
а
н
т

1.
В
клетках

таблицы
3×

3
стоят

полож
ительны

е
числа.

П
ри

этом
произведение

чисел
в
лю
бы
х
двух

соседних
клетках

равно
3.(С

оседним
и

считаю
тся

клетки,им
ею
щ
ие
общ

ую
сторону.)

Д
окаж

ите,что
сум

м
а
всех

чисел
в
таблице

не
м
еньш

е
4 √

15.
2.
В
итя

написал
в
строку

некотором
порядке

100
последовательны

х
натуральны

х
чисел.

А
П
аш
а
вы
писал

под
ним

и
ещ
е
какие-то

100
по-

следовательны
х
натуральны

х
чисел

в
некотором

порядке.
П
осле

чего
Т
им
ур
ум
нож

ил
каж

дое
из
В
итины

х
чисел

на
число,

написанное
под

ним
,и
получил

в
результате

100
последовательны

х
натуральны

х
чисел.

Д
окаж

ите,что
кто-то

из
них

ош
ибся.

3.
Н
а
стороне

K
L
треугольника

K
L

M
отм

ечена
точка

P
.
О
писан-

ная
окруж

ность
треугольника

K
P

M
проходит

через
центр

вписанной
окруж

ности
треугольника

P
L

M
.
Н
айдите

∠
K

L
M
,
если

известно,
что

∠
K

M
L

=
50 ◦.

4.
Д
ана

ф
ункция

f(x)
=

|x−
a|+

3|x−
b|+

c,где
a,

b,
c
—
некоторы

е
числа,

a
<

b.
И
звестно,

что
м
нож

ество
реш

ений
неравенства

f(x)
�

2
является

интервалом
длины

1.Д
окаж

ите,
что

f(x)
>

0
при

всех
x.

5.
Н
а
танцы

приш
ли
60
м
альчиков

и
несколько

девочек.
О
казалось,

что
каж

дая
девочка

знаком
а
ровно

с
трем

я
м
альчикам

и,и
каж

ды
й
м
аль-

чик
знаком

ровно
с
трем

я
другим

и
м
альчикам

и.
П
ри
этом

для
лю
бы
х

двух
знаком

ы
х
друг

с
другом

м
альчиков

есть
хотя

бы
одна

девочка,
которая

знаком
а
с
ним

и
обоим

и.П
ри
каком

наим
еньш

ем
количестве

де-
вочек

такое
м
ож
ет
бы
ть?

Э
т

от
лист

ок
В
ы

м
ож

ет
е

ост
авит

ь
себе

на
пам

ят
ь.В

начале
сво-

ей
работ

ы
Н
Е
ЗА
Б
У
Д
ЬТ
Е

указат
ь

о
себе

(Б
О
Л
Ь
Ш
И
М
И

П
Е
Ч
А
Т
-

Н
Ы
М
И
Б
У
К
В
А
М
И
)

следую
щ

ие
данны

е:
Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
;

К
л
асс,

ш
к
о
л
а
,
ра
й
о
н
ш
к
о
л
ы
;

Д
о
м
а
ш
н
и
й
а
д
рес

и
л
и
тел

еф
о
н
;

Ф
а
м
и
л
и
я
,
и
м
я
,
о
тч
ество

п
реп

о
д
а
вател

я
м
атем

ати
к
и
в
ш
к
о
л
е.

Ф
И
О
тех

учителей
математики,которы

е
оказали

на
В
ас
наибольш

ее
влияние.

Е
сли

В
ы

заним
ает

есь
в

круж
ке

м
ат

ем
ат

ики
—

Ф
И
О
п
реп

о
д
а
вател

я
к
ру
ж
к
а
,
м
есто

за
н
я
ти
й
.

С
писки

прош
едш

их
на

городской
тур

будут
опубликованы

на
сайтах

w
w

w
.pdm

i.ras.ru/˜
olym

p
и

w
w

w
.anichkov.ru/olim

pus/m
atem



К
о
м

и
тет

п
о

о
б
р
азо

ван
и
ю

С
ан

кт-П
етер

бур
га

С
анкт-П

етербургский
государственны

й
университет

Российский
государственны

й
педагогический

университет
С
анкт-П

етербургский
городской

дворец
творчества

ю
ны

х
СП

б
отделение

м
атем

атического
института

им
.В.А.Стеклова

С
А
Н
К
Т
-П
Е
Т
Е
Р
Б
У
Р
Г
С
К
А
Я

О
Л
И
М
П
И
А
Д
А
Ш
К
О
Л
Ь
Н
И
К
О
В
П
О
М
А
Т
Е
М
А
Т
И
К
Е

8
д
ек
а
бря

2012
г.

I
ту
р

11
к
л
асс

1
ва
ри
а
н
т

1.
Р
еш
ите

в
полож

ительны
х
числах

систем
у
уравнений

x
y

=
y

x,
x

5
=

y
7.

2.
Д
окаж

ите,что
при

u,
v

�
1/2

вы
полняется

неравенство

u
2v

2
+

2(u
+

v)�
4u

v
+

1
.

3.
Н
а
танцы

приш
ли
30
девочек

и
несколько
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