
Определение: риманово многообразие. Условие гладкости

Определение: изометрия римановых многообразий

Определение: коэффициенты римановой метрики в карте

Теорема: гладкость метрики равносильна гладкости коэффициентов.

Вложенное подмногообразие.•
Метрика, индуцированная погружением. •
Метрика, заданная коэффициентами.•
Прямое произведение.•

Примеры:

Определение: длина касательного вектора, длина гладкой кривой.

Определение: риманово расстояние.

Теорема:  Риманово многообразие - метрическое пространство. Его метрическая топология 
совпадает с топологией многообразия.

Римановы многообразия - план
16 февраля 2021 г. 18:53
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Определения
13 февраля 2021 г. 17:23
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Метрические коэффициенты
13 февраля 2021 г. 18:02
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Примеры
13 февраля 2021 г. 18:18
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Длины и расстояния
13 февраля 2021 г. 18:57
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Определение: модель Пуанкаре в полуплоскости {y>0}.

Длины и углы в этой модели.

Определение: Абсолют  модели Пуанкаре в полуплоскости - прямая {y=0}

Движения

Определение: Элементарные движения - параллельные переносы на горизонтальные векторы, 
осевые симметрии относительно вертикальных прямых, положительные гомотетии с центром на 
абсолюте, инверсии с центром на абсолюте.

Теорема: Элементарные движения - изометрии плоскости Лобачевского

Определение: движения плоскости Лобачевского - композиции элементарных движений.

Задача: Описание группы движений через комплексные дробно-линейные функции.

Прямые и отрезки

Определение: Прямые плоскости Лобачевского - вертикальные лучи и полуокружности с центром 
на абсолюте.

Теорема: Прямые плоскости Лобачевского изометричны R как метрические пространства.

Лемма: Вертикальный отрезок - единственный кратчайший путь между своими концами на 
плоскости Лобачевского (в классе кусочно-гладких путей, единственность - с точностью до 
замены параметра).

1.

Следствие: Вертикальный луч на плоскости Лобачевского изометричен R.2.
Применяя инверсии, выводим это для полуокружностей3.

Доказательство:

Через любую пару различных точек проходит единственная прямая.•
Аксиома параллельных неверна•
Прямая разбивает плоскость на две полуплоскости•
Группа движений действует транзитивно на флагах (аксиомы об однородности).•
Неравенство треугольника - строгое, если точки не лежат на одной прямой.•

Свойства прямых: 

Модель Пуанкаре в круге

Определение: Модель Пуанкаре - образ модели в полуплоскости при подходящей инверсии, с 
римановой метрикой, для которой эта инверсия - изометрия.

Плоскость Лобачевского - план
16 февраля 2021 г. 20:13
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Вычисление метрического тензора для модели в круге.

Наблюдение: Повороты вокруг центра - изометрии круговой модели.

Следствие: Шар круговой модели с центром в 0 - евклидов круг.

Следствие: Все шары обеих моделей - евклидовы круги (с другим центром).
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Определение - модель Пуанкаре в полуплоскости 
15 февраля 2021 г. 21:33
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Элементарные движения
15 февраля 2021 г. 21:34
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Инверсия: определение и свойства
15 февраля 2021 г. 21:35
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Инверсия: проверка изометричности
15 февраля 2021 г. 21:36
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