
Напоминание: погружение, вложение.

Теорема ("простая теорема Уитни"). Для любого компактного гладкого многообразия M^n 
существует вложение в R^{2n+1}

Доказательство:
Шаг 1: Существует вложение в R^N для некоторого N
Шаг 2: Понижение размерности
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Формулировка
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Вложение в R^N для большого N
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Понижение размерности
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Лемма о нулевой мере образа
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Напоминание: ориентация векторного пространства

Особый случай: размерность 0

Определения: пространство касательных базисов, ориентация гладкого многообразия, 
ориентируемые и неориентируемые многообразия

Примеры: сфера ориентируема, лист Мебиуса - нет.

Перенос ориентации вдоль пути

Теорема: 1. Для любого непрерывного пути и любого базиса в начальной точке существует 
непрерывное семейство базисов в точках пути.

Для двух таких непрерывных семейств, если базисы в начале одинаково ориентированы, то 
и в конце тоже.

2.

Замечание: начальный базис семейства можно выбирать любым.

Определение: перенос ориентации вдоль пути.

Определение: дезориентирующий цикл.

Теорема: Многообразие ориентируемо тогда и только тогда, когда в нем нет дезориентирующих 
циклов.

Замечание: если многообразие ориентируемо и связно, то ориентаций ровно две.

Ориентирующее накрытие

Теорема. У связного неориентируемого многообразия есть двулистное накрытие, в котором 
накрывающее пространство связно и ориентируемо.

Следствие. Любое односвязное многообразие ориентируемо

Теорема. Петля - дезориентирующая тогда и только тогда, когда она размыкается при поднятии в 
ориентирующее накрытие.

Следствие: Если два пути гомотопны, то перенос ориентации вдоль них одинаков

Следствие: не-дезориентирующие циклы - подгруппа индекса 2 в фундаментальной группе
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12 апреля 2021 г. 21:36

   Ориентация Page 11    



Определение
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Примеры
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