
Теорема о еже
10 мая 2021 г. 21:53

   Теорема о еже Page 78    



Пример в нечетной размерности
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Определение индекса

Определение: Параметризованная гиперповерхность в R^n - гладкое отображение f:M->R^n, где 
M - многообразие размерности n-1. Если f - погружение (вложение), гиперповерхность называется 
погруженной (вложенной)

Определение: Пусть M компактно и ориентировано, и точка p из R^n не принадлежит образу f. 
Индекс f относительно p  - степень отображения f(x)-p/|f(x)-p| из M в S^{n-1}. При отсутствии 
ориентации аналогично определяется индекс mod 2.

Замечание: Пусть f - вложение. Вектор v из S^{n-1} - регулярное значение <=> луч из p в 
направлении v пересекает f(M) трансверсально. Если не вложение, то это тоже верно при 
правильном определении трансверсальности.

Постоянство на компонентах дополнения

Теорема. Если f,g:M->R^n гомотопны в дополнении p, то их индексы равны.

Следствие. Индекс (как функция точки p) постоянен на компонентах дополнения f(M) в R^n.

Гладкая теорема Жордана

Теорема. Пусть M - компактное связное (n-1)-мерное подмногообразие в R^n. Тогда 
M разбивает R^n на две компоненты связности.1.
Одна из компонент - ограниченное множество, другая - неограниченное.2.
Замыкание каждой компоненты - гладкое многообразие с краем M.3.

Следствие. Любая вложенная гиперповерхность в R^n ориентируема.

Следствие. Сферы с ручками нельзя (гладко) вложить в R^n.

Индекс гиперповерхности - план
17 мая 2021 г. 23:08

   Индекс гиперповерхности Page 80    



Опаределение индекса
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Гомотопическая инвариантность
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Гладкая теорема Жордана
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Ориентируемость вложенных гиперповерхностей
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